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ΑΚΗΕΙ  1
οσ

 ΚΕΦΑΛΑΙΟΤ 
 

1.3.  ΠΡΟΘΕΗ ΑΦΑΙΡΕΗ ΔΙΑΝΤΜΑΣΩΝ 

ΚΑΙ ΠΟΛΛΑΠΛΑΙΑΜΟ ΑΡΙΘΜΟΤ ΜΕ 

ΔΙΑΝΤΜΑ 
 

 
1. Ν’ απνδεηρζεί όηη αλ Α,Β,Γ.Γ.Δ είλαη 5 ζεκεία ελόο επηπέδνπ ηέηνηα 

ώζηε: 5 7   θαη 7 5     ηνηε //  . 

 

2. Γίλνληαη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ. Να απνδείμεηε όηη:

     
 

3. Γίλεηαη ην παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη έζησ Δ θαη Ε ηα κέζα ησλ 

πιεπξώλ ΒΓ θαη ΓΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη:
3

2
     

 

4. ε ηξίγσλν ΑΒΓ έλα ζεκείν Μ ηεο πιεπξάο ΒΓ ηέηνην ώζηε:

2   , λα βξεζεί ην  ζπλαξηήζεη ησλ ,  . 

 

5. Έζησ ηξίγσλν ΟΑΒ θαη ζεκείν Γ ηνπ ΑΒ ηέηνην, ώζηε 








 όπνπ 

κ,λ κε αξλεηηθνί αθέξαηνη. Να απνδείμεηε όηη:
 

 

 
 


.  

 

6. ε ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ δίλνληαη ηα ζεκεία Μ θαη Ν ηέηνηα ώζηε 

   θαη    , λα βξεζεί ε ζρέζε κεηαμύ ησλ κ,λ ώζηε ηα 

κέζα ησλ επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ ΒΓ, ΑΓ θαη ΜΝ λα είλαη 

ζπλεπζεηαθά. 

 

7. Αλ Μ ηπραίν ζεκείν ηνπ επηπέδνπ ελόο παξαιιειόγξακκνπ ΑΒΓΓ, λα 

απνδείμεηε όηη:   . 

 

8. Να απνδείμεηε  όηη γηα ηα ζεκεία Α,Β :  

i. 3    Χσξίδνπκε ηα   ώζηε 3    

ii. ( 1)      Χσξίδνπκε ηα   ώζηε     

 

 

9. Αλ Μ είλαη ζεκείν ηεο πιεπξάο ΒΓ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ηζρύεη:

     ηόηε λα απνδεηρζεί όηη :α+β=1.  

10. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα, , ,    ηζρύνπλ 0     θαη 
4 3

 
  λα 

απνδεηρζεί όηη     θαη   . 
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11. Γίλεηαη ην θπξηό ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ  θαη έζησ Κ,Λ ηα κέζα ησλ 

πιεπξώλ ΑΓ θαη ΒΓ αληίζηνηρα. Αλ 2ΚΛ=ΑΒ+ΓΓ, λα απνδείμεηε όηη 

//  . 

 

12. ην επίπεδν παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ λα πξνζδηνξηζηεί ζεκείν Ο 

ηέηνην ώζηε   . 

 

13. Αλ γηα ην ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ ελόο ηξίγσλνπ ΑΒΓ ηζρύνπλ νη 

ζρέζεηο      θαη       λα απνδείμεηε όηη ην 

Μ είλαη ην κέζν ηνπ ΒΓ. 

 

 

14. Γίλνληαη ηα ζηαζεξά ζεκεία Α,Β. Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ 

ζεκείσλ Μ γηα ηα νπνία ηζρύεη: (1 )      . 

 

15. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ, λα βξεζεί πνπ θηλείηε ην ζεκείν Μ όηαλ ηζρύεη ε 

ζρέζε: 3 3      (Βιεπε  αζθ 8) 

 

16. Γίλεηαη ηξαπέδην ΑΒΓΓ. Αλ Μ θαη Ν είλαη ηα κέζα ησλ κε 

παξαιιήισλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΓΓ, λα απνδεηρζεί όηη : 

i. . Σν επζύγξακκν ηκήκα ΜΝ είλαη παξάιιειν πξνο ηηο βάζεηο 

ηνπ 

ii.  
1

( )
2

    . 

 

17. Να απνδεηρζεί όηη ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηεηξαπιεύξνπ απνηεινύλ 

θνξπθέο παξαιιεινγξάκκνπ. 

 

18. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ. Αλ Μ, Ν είλαη ηέηνηα ώζηε 

    θαη    . Να απνδεηρζεί όηη ηα Μ, Γ, Ν είλαη 

ζπλεπζεηαθά. 

 

19. Αλ γηα ην ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ ελόο ηξίγσλνπ ΑΒΓ ηζρύνπλ νη 

ζρέζεηο:     θαη      . Να απνδείμεηε όηη ην 

Μ είλαη κέζν ηεο ΒΓ. 

 

20. Αλ Μ ηπραίν ζεκείν ελόο παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ, λα απνδείμεηε 

όηη   . 

 

21. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Ρ ηπραίν ζεκείν ηνπ επηπέδνπ. Να απνδείμεηε 

όηη ην δηάλπζκα     ( ) 2 5 3f P PA PB P   είλαη αλεμάξηεην από ηε 

ζέζε ηνπ P. 

 

22. Να απνδείμεηε όηη :  i)               ii)       . 
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23. Θεσξνύκε ηα κε κεδεληθά θαη κε παξάιιεια δηαλύζκαηα , ,   . Αλ 

ηζρύνπλ νη ζρέζεηο //( )   ,  //( )   , λα απνδείμεηε όηη //( )  

. 

 

24. Γίλεηε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη δηάλπζκα  0  . Αλ 

2 , 5 , 3         , λα απνδείμεηε όηη 0  . 

 

25. ε ηξίγσλν ΑΒΓ θέξλνπκε ηε δηάκεζν ΑΜ θαη Ο ην κέζν ηεο 

δηακέζνπ. Αλ ε ΒΟ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Δ λα απνδείμεηε όηη 2    

 

◊ 
 

26. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ λα πξνζδηνξηζηεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ 

ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ γηα ην νπνίν ηζρύεη:  

2 3 5 2 3 2         

 

27. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ λα πξνζδηνξηζηεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ 

ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ, γηα ην νπνίν ηζρύεη ( 1)     . 

 

28. Γίλνληαη ηα κε ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα   θαη   ,  λα 

βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ, γηα ηα νπνία ηζρύεη 

           κε     
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1.4.  Τ Ν Σ Ε Σ Α Γ Μ Ε Ν Ε      Σ Ο 

Ε Π Ι Π Ε Δ Ο 

 
29. ην επίπεδν ρΟy δίλνληαη ηα ζεκεία Α(3,0) θαη Β(4,2) λα ππνινγηζηεί 

ε θνξπθή Γ ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΟΑΒΓ.  

 

30. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1,3) θαη Β(4,-5). Να βξεζνύλ ηα ζεκεία Μ,Ν 

ηέηνηα ώζηε: 2    θαη 3    . 

 

31. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (7,6)  , (2,1)   θαη (3,4)  . 

.Να εμεηάζεηε εάλ ην   γξάθεηαη σο γξακκηθόο ζπλδπαζκόο ησλ  ,  . 

i. Σν ίδην λα γίλεη γηα ηα δηαλύζκαηα ( 5,4)   , (3, 9)   ,

(2, 6)   . 

 

32. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε (0,4) , ( 2,0)  , (5,0) . εκείν  ηεο ΒΓ 

ηέηνην ώζηε 3 4 0   . Να αλαιπζεί ην δηάλπζκα   θαηά ηηο 

δηεπζύλζεηο ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  . Πνηεο είλαη νη ζπληζηώζεο 

ηνπ δηαλύζκαηνο  . 

 

33. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε (2,3) , (1,1) , (5,2) . 

i. Να ππνινγηζηνύλ νη ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο ησλ πιεπξώλ  ηνπ 

ηξηγώλνπ. 

ii. Να ππνινγηζηεί ην κήθνο ηεο δηακέζνπ ΑΜ.  

 

34. Αλ (1, 2)a  , (3, 7)   , ( 2,5)   . Να βξεζνύλ ηα δηαλύζκαηα:  

2     θαη 3 7 3    . 

 

35. Γίλεηαη ην δηάλπζκα (3, 4)   . Να βξεζεί δηάλπζκα αληίξξνπν ηνπ   

πνπ λα έρεη κέηξν 3. 

 

36. Να επαιεζεύζεηε όηη ηα ζεκεία Α(-5,-2), Β(3,-1) θαη Γ(11,0) είλαη 

ζπλεπζεηαθά θαη λα πξνζδηνξηζηνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ Ρ 

θαη  γηα ηα νπνία ηζρύνπλ 
3

4
    θαη 

3

4
     

 

37. Να εμεηάζεηε εάλ ηα ζεκεία  κε ζπληεηαγκέλεο: 1( , )      , 

2 ( , )   , 3( 2 , 2 )        είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

38. Αλ ηζρύεη 2 3 5 0     λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α,Β,Γ,  

είλαη ζπλεπζεηαθά. 
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39. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα ζεκεία Γ,Δ, Ε ώζηε λα ηζρύεη: 
2

3
   , 

4

5
  ,   . 

i. Να εθθξάζεηε ηα δηαλύζκαηα   ,   ζπλαξηήζεη ησλ  , 

. 

ii. λα εμεηάζεηε αλ ηα ζεκεία Γ, Δ θαη Ε είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

40. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(3,2) Β(7,-4). Να βξεζεί ζεκείν Μ ηνπ ρρ΄ ώζηε 

ην ηξίγσλν ΜΑΒ λα είλαη ηζνζθειέο κε θνξπθή Μ.  

 

41. Να βξεζεί ην δηάλπζα ( 4, 2)a a   . 

 

42. Να ππνινγηζηνύλ ηα δηαλύζκαηα: ( 3, )a    θαη (1 , 2)   . 

 

43. Να βξεζεί ην κνλαδηαίν δηάλπζα ζηελ θαηεύζπλζε ηνπ δηαλύζκαηνο 

( 3, 4)u   . 

 

44. Θεσξνύκε ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ κε ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ Α( -2,1) 

θαη Γ(0,5) λα ππνινγηζηεί ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ απηνύ.  

 

45. Γίλνληαη ηα ζεκεία (0,3 2)A  , ( , 3)B x  θαη ( 2,1 2)    λα 

ππνινγηζηεί ε ηηκή ηνπ πξαγκαηηθνύ αξηζκνύ x ώζηε ηα ζεκεία Α,Β,Γ 

λα είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

46. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (5 ,3 )    , (4 , 4 )    , ,  . 

i. Γηα πνηεο ηηκέο ησλ ,   ηα δηαλύζκαηα ,   λα είλαη ίζα. 

ii. Αλ 8,    θαη / /  , ηόηε λα πξνζδηνξηζηεί ε ζεηηθή ηηκή ηνπ 

. 

 

47. Να απνδεηρζεί όηη: det( , ) det( , ) det( , )a a       . 

 

48. Να πξνζδηνξηζηεί ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο (εάλ ππάξρεη) θαη ε γσλία 

ηνπ δηαλύζκαηνο    κε ηνλ άμνλα xx΄ όηαλ: 

i. Α(-1, 3) θαη Β(2, -3) 

ii. Α(-2, 7) θαη Β(-2, 7) 

iii. Α(3, 0) θαη Β(0, - 3 ) 

iv. Α(1, 5) θαη Β(-2, 5) 

v. Α(2,1) θαη Β(1, 1+ 3 ) 

vi. Α(0,3) θαη Β(-2,3). 

 

49. Πνηα είλαη ε γσληά πνπ ζρεκαηίδεη ην δηάλπζα ( 2, 6)a    κε ηνλ 

άμνλα ρρ΄. 
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50. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (2,  2)a   θαη (1,  - 3)  . 

i. Να βξεζεί ε γσλία ηνπ a  κε ηνλ άμνλα xx΄. 

ii. Να βξεζεί ε γσλία ηνπ   κε ηνλ άμνλα xx΄. 

iii. Να βξεζεί ε γσλία   ,a  . 

 

51. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(-1, 0) Β(2, -3) θαη Γ(0, 1). Να πξνζδηνξίζεηε ην 

δηάλπζκα  v , γηα ην νπνίν ηζρύεη: 2 = -  v v  . 

 

52. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1, 3)    θαη (4, 2)   . Να βξείηε: 

i. 3  

ii. 2   . 

 

53. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1,  1)   , ( 1,  9)    λα πξνζδηνξηζηεί ε 

ηηκή ηνπ    ώζηε:   . 

 

54. Γίλεηαη ην δηάλπζκα (1,  4)   λα πξνζδηνξηζηεί ην δηάλπζκα πνπ είλαη 

αληίξξνπν ηνπ   θαη έρεη κέηξν 17 . 

 

55. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (3, 1)   , ( 2,1)    θαη (12, 5)   . 

i. Να δεηρζεί όηη ηα δηαλύζκαηα ,     δελ είλαη ζπγγξακηθά. 

ii. Να εθθξάζεηε ην δηαλύζκαηα   λα γξαθεί σο γξακκηθόο 

ζπλδπαζκόο ησλ ,    . 

 

56. Έζησ ηα ζεκεία Α(3x, y) θαη B(4x+3y, 2y) λα πξνζδηνξηζηνύλ νη 

πξαγκαηηθέο ηηκέο ησλ x, y ώζηε ε γσλία ηνπ   κε ηνλ xx΄ λα είλαη 

135
ν
  θαη 1  . 

 

57. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1 ,  )    , ( ,  2 2 )      θαη (1,  5) 

Να πξνζδηνξηζηνύλ νη ηηκέο ησλ ,   ώζηε ηα ,     λα είλαη 

ζπγγξακκηθά. 

 

58. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(1, 2) Β(θ, 0) θαη Γ(0,-θ)   . Να 

πξνζδηνξίζεηε ηε ηηκή ηνπ θ, ώζηε 2    . 

 

59. Έζησ ,     δηαλύζκαηα κε ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο ηηο ξίδεο ηεο 

εμίζσζεο 2 2( 1) 1 0x x      . Να πξνζδηνξηζηεί ε ηηκή ηνπ ι ώζηε 

ηα ,     λα είλαη ζπγγξακκηθά. 
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60. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(-1, 2) Β(1,-2) θαη Γ(2, 3). Να πξνζδηνξηζηεί ην 

ζεκείν Μ ηνπ άμνλα yy΄ ώζηε ε 
2 2

2d MA MB M     λα γίλεηαη 

ειάρηζηε, 

 

61. ε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε θνξπθέο Α(-1, 2) Β(1, 3) θαη Γ(0,2) 

θαη Γ. Να πξνζδηνξηζηνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ηεο θνξπθήο Γ νη 

ζπληεηαγκέλεο ηνπ θέληξνπ Ο θαη ην κήθνο ηεο δηαγσλίνπ ΒΓ.  

 

62. ε παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ κε θνξπθέο Α(1, 2) θαη Β(-1, 0) θαη 

θέληξν Κ(0, 3). Να πξνζδηνξηζηνύλ:  

i. Οη θνξπθέο Γ, Γ. 

ii. Σν κήθνο ηεο δηαγσλίνπ ΑΓ. 

 

63. ε ηξίγσλν κε θνξπθέο Α(-1,3) Β(-2, -3) θαη Γ(2, 4). Να 

πξνζδηνξηζηνύλ: 

i. Σν δηάλπζκα  . 

ii. To  . 

 

64. Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(0, 1) Β(-2, 0) θαη Γ(1, 3). 

i. Να δεηρζεί όηη ηα  Α, Β, Γ απνηεινύλ θνξπθέο ηξηγώλνπ. 

ii. Να πξνζδηνξηζηεί ην ζεκείν Γ ηνπ επηπέδνπ ώζηε ην ΑΒΓΓ λα 

είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 

65. Σα ζεκεία Α, Β, Γ έρνπλ δηαλύζκαηα ζέζεο σο πξνο ην Ο ηα 

( 1,  3)   , (3,  5)  , ( 3,  2)   αληίζηνηρα 

i. Να πξνζδηνξηζηνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ   θαη  . 

ii. Να δεηρζεί όηη ηα ζεκεία Α, Β, Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.  

iii. Πνηα είλαη ε ζρεηηθή ζέζε ησλ Α, Β,  Γ;  

 

66. ε ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(-1, 2) Β(7, 0) θαη Γ(1, 4). Αλ Γ είλαη ην κέζν 

ηεο δηακέζνπ ΑΜ θαη γηα ην ζεκείν Δ ηζρύεη: 2     

i. Να πξνζδηνξηζηνύλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ Γ , Δ.  

ii. Να δεηρζεί όηη ηα ζεκεία Β, Γ, Δ είλαη ζπλεπζεηαθά.  

 

67. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε Α(0, 4) Β(-2, -1), Γ(3, 0), ην ζεκείν Ρ(1,2) 

θαη έζησ Γ, Δ,Ε είλαη ηα ζεκεία ηνκήο ησλ ΑΡ, ΒΡ, ΓΡ κε ηηο επζείεο 

ΒΓ, ΓΑ, ΑΒ αληίζηνηρα. Αλ    ,    ,    ηόηε 

λα δεηρζεί όηη: κ=λ+ξ 

 

 

 

 

1.5.  Ε  Ω Σ Ε Ρ Ι Κ Ο   Γ Ι Ν Ο Μ Ε Ν Ο     

ΔΙΑΝΤΜΑΣΩΝ 
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◊ Οριζμός 

68. Έζησ ηα κνλαδηαία δηαλύζκαηα  ,    γηα ηα νπνία ηζρύεη  ,
3


   , 

λα ππνινγηζηνύλ: 

i.    

ii.    2 3a a     

iii.  
2

2 3a  . 

 

69. Έζησ ηα δηαλύζκαηα  ,    γηα ηα νπνία ηζρύνπλ, 4  , 2   

 ,
2


   , λα ππνινγηζηεί ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο 

 v           

 

70. Έζησ ηα δηαλύζκαηα  ,    γηα ηα νπνία ηζρύνπλ, 1     ,
3


  

, λα ππνινγηζηνύλ: 

i.    

ii. Σν v , u  κε 2v     θαη u     

iii. Σν  ,v u  

 

71. Γηα ηα δηαλύζκαηα , ,    ηζρύεη: 4  , 2  , 1   θαη 

2 6 0     . 

i. Να ππνινγηζηνύλ ηα εζσηεξηθά γηλόκελα:   ,   ,   . 

ii. Σηο γσληέο ησλ δηαλπζκάησλ:  ,  , ,  , ,  . 

iii. Να δεηρζεί όηη 2 4     . 

 

72. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα , ,    ηζρύεη: 1  , 
1

2
  ,

   2 2       θαη 2    . Να ππνινγηζηνύλ: 

i.  ,  . 

ii.  ,  . 

iii.  . 

 

73. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα , ,    ηζρύεη: 0      3  , 5   θαη 

7  . Να ππνινγηζηεί ε  ,  . 
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◊ Αναλσηική Έκθραζη 

74. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα ( 1,2)    (2, 4)  . Να ππνινγηζηνύλ: 

i.     

ii. (2 ) ( 3 )   . 

iii.  
2

   

iv.  2    . 

 

75. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (2, 3)u   , (1,1)v  . Να ππνινγηζηνύλ ηα 

εζσηεξηθά γηλόκελα: 

i. v u . 

ii.    u v u v   . 

iii.    2 3u v u v   . 

 

76. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα ( 1, 2)u   , (1,1)v  . Αλ 2u v   θαη 

3u v   . Να ππνινγηζηεί ην  . 

 

77. Να ππνινγηζηεί ε γσλία ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  , όηαλ: 

i.  (1, 3)  ,  ( 3, 3)     

 

78. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (4, 3)    ( 2,7)   . Να ππνινγηζηεί ην 

δηάλπζκα    ώζηε:  3     θαη 
2 2

   

 

79. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1, 1)    (1,1)  , επίζεο ηζρύεη: 2v u    

θαη 2v u    . Να ππνινγηζηνύλ: 

i. Σα ,  v u  

ii. Σν  ,  v u  

 

80. Γίλνληαη ηα ζεκεία  4,  1 ,  8,  2 , θαη  1,  3 . Να δεηρζεί όηη ε 

γσλία  ησλ δηαλπζκάησλ  ,    είλαη ακβιεία. 

 

 

◊ Τπολογιζηικές 

81. i) Έζησ ηα δηαλύζκαηα (1,1),   (0,3)   . Να βξεζεί ν *  ώζηε 

( ) ( )      . 
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ii) Έζησ ηα δηαλύζκαηα ,  κε 3  ,  θαη ( , )
6


    Να βξεζεί ε 

ηηκή ηνπ  , ώζηε ( 3 ) ( )      . 

 

82. Γηα ηα δηαλύζκαηα ,   ηζρύεη:   ,     2 2       θαη 

2 34    . Να ππνινγηζηνύλ ηα κέηξα ησλ κηγαδηθώλ  ,  . 

 

83. Έζησ ηα κνλαδηαία δηαλύζκαηα  ,     θαη ηα δηαλύζκαηα u     

θαη  ,
3

u


  . λα βξεζεί ε γσλία ησλ δηαλπζκάησλ ,  . 

 

84. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα ,   ηζρύεη:        λα βξεζεί ε γσλία 

 ,  . 

 

85. Έζησ  ηα δηαλύζκαηα (1, 2)u  , (2,0)v   θαη (6, 3)w   . Να βξεζεί 

δηαλύζκαηα   γηα ην νπνίν ηζρύεη:  u v w     . 

 

86. Γίλνληαη  ηα δηαλύζκαηα ( 4,3)u   , (5,12)v  . Να βξεζεί δηαλύζκαηα 

  γηα ην νπνίν ηζρύεη: 
2

37  ,  2 3u v   . 

 

87. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (1,3)  , (1, 2)    θαη (4, 3)   . Να βξεζεί 

ην κνλαδηαίν δηάλπζκα v  , v     όπνπ v  .   

 

88. Γίλνληαη ηα ζεκεία (3,  2) , (7,  -4) , λα βξεζεί ζεκείν Μ ηνπ ρρ’ 

ώζηε: 
2


  . 

 

89. ε ηξίγσλν ΑΒΓ κε (1,  1) , (3,  ι+2)  θαη 2( 2,  3)  . 

i. Να πξνζδηνξηζηεί ε ηηκή ηνπ πξαγκαηηθνύ   ώζηε ην ηξίγσλν 

λα είλαη νξζνγώλην ζην Α.  

ii. Γηα ηε κεγαιύηεξε ηηκή ηνπ    πνπ βξέζεθε, λα δεηρζεί όηη ην 

ηξίγσλν είλαη ηζνζθειέο.                       .   

 

90. Γίλνληαη όηη 2  , 2 3   θαη ε εμίζσζε 1x    έρεη δηπιή 

ξίδα, λα βξεζεί ε γσλία  ,  . 

 

91.  Γηα ηα δηαλύζκαηα , ,   κε 0  θαη    
2 2 2

1       .  Να βξεζεί 

ε ηηκή ηνπ x : 1xa    
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92. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα  ,  κε  5  , 15  , 20   . 

i. Να βξεζνύλ ηα κέηξα ησλ δηαλπζκάησλ ,  . 

ii. Να δεηρζεί όηη 3  . 

 

93. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα (2,1)  , ( 1,1)    θαη (3,5)   λα 

πξνζδηνξηζηεί ην δηάλπζκα v  ώζηε λα ηζρύεη ε ζρέζε:   2v v     . 

 

94. Αλ ηζρύεη  x x      θαη 1 0    . Να δεηρζεί όηη: 

i. 
1

x
 


 


 

 
. 

ii. 
1

x
 

 
 


 

 
 

 

 

◊ Αποδεικηικές 

95. Γηα ηα δηαλύζκαηα , ,   ηζρύεη           θαη       Να 

δεηρζεί όηη     :  

 

96. Έζησ ηα κε κεδεληθά δηαλύζκαηα , ,   . Να απνδεηρζεί ε θαζεηόηεηα 

ησλ δηαλπζκάησλ. 

a. Σν ( ) ( )           κε ην  . 

b. Σν 
2

( )  




 
  κε ην    

c. Σν 
 

 
  κε ην 

 

 
 . 

 

97. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα , ,   πνηέ ηζρύεη ε ζρέζε:       . 

 

98. Γίλνληαη ηα κνλαδηαία δηαλύζκαηα , ,    γηα ηα νπνία ηζρύεη: 

2 3 6 7           . Να δεηρζεί όηη: 

i. 2 3    . 

ii.      . 

 

99. Αλ γηα λα δηαλύζκαηα κε κέηξα 8  , 2   θαη ππάξρεη x  κε 

2x x       λα δεηρζεί όηη //  . 
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100. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα: ,u v  γηα ηα νπνία ηζρύεη:  
2

u v u v u   

. Να δεηρζεί όηη   //u v .        

 

101. Γηα ηα δηαλύζκαηα ,u v    ηζρύεη: u v u v   . Να δεηρζεί όηη ε 

γσλία  ,u v  είλαη ακβιεία. 

 

102. Γηα ηα ζπγγξακκηθά δηαλύζκαηα , ,   ηζρύεη: 

1
     

     

  
   

  
. Να δεηρζεί όηη δελ είλαη όια νκόξξνπα 

κεηαμύ ηνπο. 

 

103. Γηα ηα δηαλύζκαηα , ,    ηζρύεη : 0      θαη 
2 3

 
   .  

Να δεηρζεί όηη:  

i.   . 

ii. 2   θαη 3   . 

 

104. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , ,   ηζρύεη : 3
   

     
    ηόηε 

λα δεηρζεί όηη απηά είλαη νκόξξνπα.  

 

 

105. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  , ,    κε 1    θαη 3   κε 

2 0     . Να δεηρζεί όηη: 

i. 2     . 

ii.    , 3 ,     

106. Γηα ηα δηαλύζκαηα , ,    ηζρύεη : 2     θαη  
2


   . 

Να δεηρζεί όηη:  4    . 

 

 

◊ Γεωμεηρικοί Σόποι 

107. Γίλνληαη δπν ζηαζεξά ζεκεία Α θαη Β. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό 

ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, γηα ηα νπνία ηζρύεη:
2 2

2 4MA MB MA MB   . 

 

108. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Μ ηνπ επηπέδνπ, επίζεο ηζρύεη 

ε ζρέζε:    . Να δεηρζεί όηη ην Μ θηλείηαη ζε επζεία.  
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109. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε δηάκεζνο ηνπ ΑΓ. Να βξείηε ην 

γεσκεηξηθό ηόπν ησλ ζεκείσλ Μ, γηα ηα νπνία ηζρύεη:

  . 

 

110. Έζησ ζεκεία Α, Β κε (ΑΒ)=2. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν 

ησλ ζεκείσλ Μ, γηα ηα νπνία ηζρύεη:  2 5      . 

 

111. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε (ΑΒ)=6. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν 

ησλ ζεκείσλ Μ ηνπ επηπέδνπ, ώζηε: 7   . 

 

 

 

◊ Προβολή 

112. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , ,   ηζρύεη 3   θαη 4  , κε 

  2
,

3


    λα βξείηε ηελ 


  . 

 

113. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , ,   ηζρύεη 
1

2
   θαη 2  , κε 

 ,
3


    . Να δεηρζεί όηη 2


    

 

114. Να βξείηε ηελ πξνβνιή ηνπ δηαλύζκαηνο (3,4)   ζην δηάλπζκα 

( 1,  5)    

 

115. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  (4,  3)    θαη  (1,  2)   . 

i. Να βξείηε ηελ 


  . 

ii. Να  αλαιύζεηε ην δηάλπζκα   ζε δπν θάζεηεο ζπληζηώζεο όπνπ 

ε κηα ζα είλαη παξάιιειε  . 

  

116. Να αλαιύζεηε ην δηάλπζκα (2,7)   ζε δπν ζπληζηώζεο όπνπ ε 

κηα ζα είλαη παξάιιειε θαη ε άιιε θάζεηε ζην  (1, 3)    

 

117. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα   2 ,    1      1   θαη 

(2,  1)  . 

i. Να ππνινγηζηεί ην  . 

ii. Να δεηρζεί όηη ηα δηαλύζκαηα , ,   είλαη κε ζπγγξακηθά. 

iii. Να αλαιπζεί ην δηάλπζκα   ζε δπν ζπληζηώζεο όπνπ ε κηα ζα 

είλαη παξάιιειε θαη ε άιιε θάζεηε ζην    
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118. ε ηξίγσλν ΑΒΓ κε (ΑB)=3, (ΑΓ)=4 και 120  . Αν ΑΜ η 

διάμεςοσ του τριγώνου να υπολογιςτεί η 

 . 

 

119. Αλ γηα ηα δηαλύζκαηα , , x   ηζρύνπλ: 1 0    θαη 

  2
a

x x x      , λα απνδείμεηε  όηη: 2x x


   . 

 

120. Γηα ηα δηαλύζκαηα ,  ,      ηζρύεη:  3,  2


    θαη 

 2,  -3


   . 

i. Να δεηρζεί όηη:   . 

ii. Να ππνινγηζηεί ε  ,  .. 

 

121. Γηα ηα δηαλύζκαηα ,     ηζρύεη: 
1

4
    θαη 2


  

. Να ππνινγηζηεί ε  ,  . 

 

122. Γηα ηα δηαλύζκαηα ,u v   όπνπ u v  θαη u v . Να απνδεηρζεί 

όηη: 0
u v u v

u v 
 

  . 

 

123. Γίλνληαη δηαλύζκαηα ,     γηα ηα νπνία ηζρύεη: 4 0


     

θαη 2 0


     

i. Να δεηρζεί όηη: 2 2  . 

ii. Να ππνινγηζηεί ε  ,  . 

 

 

◊ Εσκλείδεια Γεωμεηρία 

124. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΒΓ, ΓΔ ηα δπν ύςε ηνπ λα απνδεηρζεί 

όηη: 

i.    . 

ii.    . 

 

125. Να δεηρζεί όηη ε εγγεγξακκέλε γσλία πνπ βαίλεη ζε εκηθύθιην 

είλαη νξζή. 

 

126. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ (Α=90
ν
) θαη ΑΓ ην ύςνο ηνπ 

ηξηγώλνπ. Να απνδεηρζνύλ νη κεηξηθέο ζρέζεηο ηνπ ηξηγώλνπ:  

i. 
2

   . 

ii. 
2

   . 

iii. 
2 2 2

    . 
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127. ε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Μ ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ. Να δεηρζεί όηη:  

i. 
2 2 2 2

2 2      . 

ii. 
2 2

2     
 

128. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε 90   θαη ην ύςνο ηνπ 

ΑΓ. Να δεηρζεί όηη: 
2

   . 

 

129. ε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ύςνο  ΑΓ θαη ηζρύεη όηη: 
2

   . Να 

δεηρζεί όηη 90  . 

 

130.  Αλ ΑΓ, ΒΔ, ΓΕ νη δηάκεζνη ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Να δεηρζεί όηη:    

0 . 

 

131. Έζησ ην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ=ΑΓ, ΑΜ ε δηάκεζνο 

ηνπ, Γ ε πξνβνιή ηνπ Μ ζηελ ΑΓ, αλ Κ είλαη ην κέζν ηνπ ΜΓ. Να 

δεηρζεί όηη:    . 

 

 

◊ Διάθορες σνδσαζηικές 

132. Να ραξαθηεξίζεηε σο ζσζηέο ή ιαλζαζκέλεο ηηο πξνηάζεηο;  

i. 

2

2

 

 





. 

ii. 
2

  




 . 

 

 

133. Γίλνληαη ηα κε ζπγγξακηθά  δηαλύζκαηα ,     κε 1   θαη 

2  . 

i. Να δεηρζεί όηη:  
2 2 2

     . 

ii. Να βξεζεί ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο: 

 
2

2 2 1 0x a x a      . 

 

134. Γίλνληαη ηα  δηαλύζκαηα ,     κε 1   θαη 2 0


    . 

i. Να  ππνινγηζηεί ην   . 

ii.  Να ππνινγηζηεί δηάλπζκα u   κε / /u    θαη  2a u   . 

iii. Αλ  , 120o    θαη   . Να βξεζεί: 

a.  . 
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b. Ο γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ ζεκείσλ Μ γηα ηα νπνία 

ηζρύεη: 5 . 

 


